
óÅÒÉÑ 1: ËÏÍÂÉÎÁÔÏÒÉËÁ É ÁÒÉÆÍÅÔÉËÁ.

1. íÎÏÖÅÓÔ×Ï ÓÏÓÔÏÉÔ ÉÚ n ÜÌÅÍÅÎÔÏ×. äÌÑ ÌÀÂÏÊ �ÁÒÙ (Õ�ÏÒÑÄÏÞÅÎÎÏÊ) ÅÇÏ �ÏÄÍÎÏÖÅÓÔ× A, B �ÏÄÓÞÉÔÁÎÏ

ÞÉÓÌÏ ÜÌÅÍÅÎÔÏ× × �ÅÒÅÓÅÞÅÎÉÉ A ∩ B, Á ÚÁÔÅÍ ×ÓÅ ÜÔÉ ÞÉÓÌÁ �ÒÏÓÕÍÍÉÒÏ×ÁÎÙ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÍÍÁ ×ÓÅÈ ÞÉÓÅÌ

ÒÁ×ÎÁ 4

n−1

n.

2. ÷ ÛËÏÌÅ ÒÁÂÏÔÁÅÔ ÎÅÓËÏÌØËÏ ËÒÕÖËÏ×, × ËÁÖÄÏÍ ÎÅ ÂÏÌÅÅ 10 ÕÞÅÎÉËÏ×. éÚ×ÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ Õ ÌÀÂÙÈ 11 ËÒÕÖËÏ×

ÅÓÔØ ÏÂÝÉÊ ÕÞÁÓÔÎÉË. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÔØ ÕÞÅÎÉË, ËÏÔÏÒÙÊ ÕÞÁÓÔ×ÕÅÔ ×Ï ×ÓÅÈ ËÒÕÖËÁÈ.

3. ÷ ÌÅÓÕ mn ÔÒÏ�ÏË É ÎÅÓËÏÌØËÏ �ÏÌÑÎ. ëÁÖÄÁÑ ÔÒÏ�ËÁ ÓÏÅÄÉÎÑÅÔ Ä×Å �ÏÌÑÎÙ. éÚ×ÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ÔÒÏ�ËÉ ÍÏÖÎÏ

ÒÁÓËÒÁÓÉÔØ × m �×ÅÔÏ× ÔÁË, ÞÔÏÂÙ ÎÁ ËÁÖÄÏÊ �ÏÌÑÎÅ ÓÈÏÄÉÌÉÓØ ÔÒÏ�ËÉ ÒÁÚÎÙÈ �×ÅÔÏ×. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÜÔÏ ÍÏÖÎÏ

ÓÄÅÌÁÔØ, �ÏËÒÁÓÉ× × ËÁÖÄÙÊ �×ÅÔ ÒÏ×ÎÏ n ÔÒÏ�ÏË.

4. ÷ ÇÒÁÆÓÔ×Å ìÉ�ÛÉÒ �ÒÏÖÉ×ÁÀÔ n ÄÖÅÎÔÌØÍÅÎÏ×. ëÁÖÄÙÊ ÉÚ ÎÉÈ ÚÎÁËÏÍ Ó k ÄÒÕÇÉÍÉ ÄÖÅÎÔÌØÍÅÎÁÍÉ. õ

ËÁÖÄÙÈ Ä×ÕÈ ÚÎÁËÏÍÙÈ ÄÖÅÎÔÌØÍÅÎÏ× ÒÏ×ÎÏ ` ÏÂÝÉÈ ÚÎÁËÏÍÙÈ, Á Õ ËÁÖÄÙÈ Ä×ÕÈ ÎÅÚÎÁËÏÍÙÈ ÄÖÅÎÔÌØÍÅÎÏ× ÒÏ×ÎÏ

m ÏÂÝÉÈ ÚÎÁËÏÍÙÈ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ m(n− k − 1) = k(k − `− 1).

5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ a

n

= d(n

2

+ 1) ÎÅ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ Á) ÍÏÎÏÔÏÎÎÏÊ, Â) ÓÔÒÏÇÏ ÍÏÎÏÔÏÎÎÏÊ ÎÉ Ó

ËÁËÏÇÏ ÍÅÓÔÁ. (úÄÅÓØ d(n) ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔ ËÏÌÉÞÅÓÔ×Ï ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÄÅÌÉÔÅÌÅÊ ÞÉÓÌÁ n.)

6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÙÈ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ a É b d(ab) > d(a) + d(b)− 1.

7. þÉÓÌÏ 76 ÏÂÌÁÄÁÅÔ ÓÌÅÄÕÀÝÉÍ Ó×ÏÊÓÔ×ÏÍ: �ÏÓÌÅÄÎÉÅ Ä×Å �ÉÆÒÙ ÞÉÓÌÁ 76

2

= 5776 ÄÁÀÔ ÓÎÏ×Á 76.

Á) ëÁËÉÅ Ä×ÕÚÎÁÞÎÙÅ ÞÉÓÌÁ ÏÂÌÁÄÁÀÔ ÜÔÉÍ Ó×ÏÊÓÔ×ÏÍ?

Â) îÁÊÄÉÔÅ ×ÓÅ ÔÒÅÈÚÎÁÞÎÙÅ ÞÉÓÌÁ A ÔÁËÉÅ, Õ ËÏÔÏÒÙÈ �ÏÓÌÅÄÎÉÅ ÔÒÉ �ÉÆÒÙ ÞÉÓÌÁ A

2

ÓÏÓÔÁ×ÌÑÀÔ ÞÉÓÌÏ A.

×) óÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÌÉ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÁÑ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ �ÉÆÒ a

0

, a

1

, a

2

, : : : ÔÁËÁÑ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ n Ë×ÁÄÒÁÔ ÚÁ�É-

ÓÙ×ÁÅÍÏÇÏ ÉÍÉ ÞÉÓÌÁ a

n

a

n−1
: : : a

2

a

1

a

0

ÏËÁÎÞÉ×ÁÅÔÓÑ �ÉÆÒÁÍÉ : : : a

n

a

n−1
: : : a

2

a

1

a

0

? (ïÞÅ×ÉÄÎÙÅ ÏÔ×ÅÔÙ a

0

= 0 ÉÌÉ

1, a

i

= 0 �ÒÉ i > 1 ÉÓËÌÀÞÁÅÍ). ðÒÏ×ÅÄÉÔÅ �ÏÌÎÏÅ ÉÓÓÌÅÄÏ×ÁÎÉÅ.

8. îÅËÏÔÏÒÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï �ÅÌÙÈ ÞÉÓÅÌ, ÓÒÅÄÉ ÜÌÅÍÅÎÔÏ× ËÏÔÏÒÏÇÏ ÅÓÔØ ËÁË �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÅ, ÔÁË É ÏÔÒÉ�ÁÔÅÌØÎÙÅ,

×ÍÅÓÔÅ Ó ËÁÖÄÙÍÉ Ó×ÏÉÍÉ ÜÌÅÍÅÎÔÁÍÉ a É b ÓÏÄÅÒÖÉÔ 2Á É Á+ b.

äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÜÔÏ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÒÁÚÎÏÓÔØ ÌÀÂÙÈ Ä×ÕÈ Ó×ÏÉÈ ÜÌÅÍÅÎÔÏ×.


