
óÅÒÉÑ 4, × ËÏÔÏÒÏÊ ËÏÍÂÉÎÁÔÏÒÉËÁ ×ÓÔÒÅÞÁÅÔ ÁÒÉÆÍÅÔÉËÕ
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Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ Ä×ÕÈ ÄÒÏÂÅÊ
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, ÓÔÏÑÝÉÈ ÒÑÄÏÍ × ËÁËÏÍ-ÎÉÂÕÄØ ÒÑÄÕ æÁÒÅÑ, |ad− b
| = 1.

2. ðÒÏÄÏÌÖÅÎÉÑ ÓÔÏÒÏÎ AD É BC ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ ABCD �ÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × ÔÏÞËÅ W , Á X É Y { ÓÅÒÅÄÉÎÙ ÄÉÁ-

ÇÏÎÁÌÅÊ AC É BD. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ �ÌÏÝÁÄØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ WXY ÒÁ×ÎÁ ÏÄÎÏÊ ÞÅÔ×ÅÒÔÉ �ÌÏÝÁÄÉ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ

ABCD.

3. îÁ ËÎÉÖÎÏÊ �ÏÌËÅ × ËÁËÏÍ-ÔÏ �ÏÒÑÄËÅ ÓÔÏÑÔ ËÎÉÇÉ 20-ÔÏÍÎÏÇÏ ÓÏÂÒÁÎÉÑ ÓÏÞÉÎÅÎÉÊ. âÉÂÌÉÏÔÅËÁÒØ ÈÏÞÅÔ

ÒÁÓÓÔÁ×ÉÔØ ÜÔÉ ÔÏÍÁ × ÍÏÎÏÔÏÎÎÏÍ �ÏÒÑÄËÅ { Ó 1-ÇÏ �Ï 20-Ê ÓÌÅ×Á ÎÁ�ÒÁ×Ï. úÁ ÏÄÉÎ �ÒÉÅÍ ÂÉÂÌÉÏÔÅËÁÒØ ÍÅÎÑÅÔ

ÍÅÓÔÁÍÉ ÌÀÂÏÊ ÔÏÍ, ÓÔÏÑÝÉÊ ÎÅ ÎÁ Ó×ÏÅÍ ÍÅÓÔÅ, Ó ÔÏÍÏÍ, ÚÁÎÉÍÁÀÝÉÍ ÅÇÏ ÍÅÓÔÏ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÞÉÓÌÏ ÔÁËÉÈ

Ï�ÅÒÁ�ÉÊ, ÎÕÖÎÏÅ ÄÌÑ Õ�ÏÒÑÄÏÞÅÎÉÑ ÔÏÍÏ×, ÎÅ ÚÁ×ÉÓÉÔ ÏÔ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ÄÅÊÓÔ×ÉÊ ÂÉÂÌÉÏÔÅËÁÒÑ.

4. îÁ �ÏÌËÅ × ÂÅÓ�ÏÒÑÄËÅ ÓÔÏÉÔ ÜÎ�ÉËÌÏ�ÅÄÉÑ × 44 ÔÏÍÁÈ. òÁÚÒÅÛÁÅÔÓÑ �ÏÍÅÎÑÔØ ÍÅÓÔÁÍÉ

Á) Ä×Á ÔÏÍÁ, ÓÔÏÑÝÉÈ ÒÑÄÏÍ;

Â) Ä×Á ÌÀÂÙÈ ÔÏÍÁ.

úÁ ËÁËÏÅ ÎÁÉÍÅÎØÛÅÅ ÞÉÓÌÏ ÈÏÄÏ× ÔÏÍÁ ÇÁÒÁÎÔÉÒÏ×ÁÎÎÏ ÕÄÁÓÔÓÑ ÒÁÓ�ÏÌÏÖÉÔØ �Ï �ÏÒÑÄËÕ (×ÏÚÒÁÓÔÁÎÉÑ ÎÏÍÅ-

ÒÏ×)?

5. íÏÖÎÏ ÌÉ ÒÁÚÂÉÔØ ËÕÂ ÓÏ ÓÔÏÒÏÎÏÊ 2011 ÎÁ ËÕÂÙ ÓÏ ÓÔÏÒÏÎÁÍÉ 2, 3 É 5?

6. îÁ ÄÏÓËÅ ÎÁ�ÉÓÁÎÙ n > 3 ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ. òÁÚÒÅÛÁÅÔÓÑ ×ÙÂÒÁÔØ ÔÒÉ ÞÉÓÌÁ a, b, 
, ËÏÔÏÒÙÅ ÎÅ ×ÓÅ ÒÁ×ÎÙ

É ËÁÖÄÏÅ ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ÍÅÎØÛÅ ÓÕÍÍÙ Ä×ÕÈ ÄÒÕÇÉÈ, É ÚÁÍÅÎÉÔØ ÉÈ ÞÉÓÌÁÍÉ a+ b− 
, b+ 
− a É 
+ a− b. äÏËÁÖÉÔÅ,

ÞÔÏ ËÏÇÄÁ-ÎÉÂÕÄØ ÜÔÕ ÄÅÑÔÅÌØÎÏÓÔØ �ÒÉÄ£ÔÓÑ �ÒÅËÒÁÔÉÔØ.

7. ðÕÓÔØM { ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ÚÎÁÞÅÎÉÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ x

2

+1 × �ÅÌÙÈ ÔÏÞËÁÈ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÎÏÖÅÓÔ×ÏM ÎÅ ÓÏÄÅÒÖÉÔ

ÎÉ ÏÄÎÏÊ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏÊ (ÎÅ�ÏÓÔÏÑÎÎÏÊ) ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÊ �ÒÏÇÒÅÓÓÉÉ.

8. ÷ ÌÅ×ÏÍ ÎÉÖÎÅÍ ÕÇÌÕ ÄÏÓËÉ 2× n ÌÅÖÉÔ 2

n+1

ËÏÎÆÅÔ. ëÁÖÄÕÀ ÍÉÎÕÔÕ ÷ÁÓÑ ÎÁÈÏÄÉÔ Ä×Å ËÏÎÆÅÔÙ, ÌÅÖÁÝÉÅ

× ÏÄÎÏÊ ËÌÅÔËÅ, É �ÅÒÅËÌÁÄÙ×ÁÅÔ ÏÄÎÕ ÉÚ ÎÉÈ × ÓÏÓÅÄÎÀÀ Ó�ÒÁ×Á ÉÌÉ Ó×ÅÒÈÕ ËÌÅÔËÕ, Á ÄÒÕÇÕÀ ËÏÎÆÅÔÕ ÓßÅÄÁÅÔ.

äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ×ÎÅ ÚÁ×ÉÓÉÍÏÓÔÉ ÏÔ �ÏÒÑÄËÁ ÄÅÊÓÔ×ÉÊ ÷ÁÓÉÌÉÑ ÒÁÎÏ ÉÌÉ �ÏÚÄÎÏ ÈÏÔÑ ÂÙ ÏÄÎÁ ËÏÎÆÅÔÁ ÏËÁÖÅÔÓÑ ×

�ÒÁ×ÏÍ ×ÅÒÈÎÅÍ ÕÇÌÕ.


