
óÅÒÉÑ 1: �ÏÒÅÛÁÊÔÅ �ÒÅÄÙÄÕÝÕÀ!

1. ðÕÓÔØ f(x) ∈ R[x℄ { ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÎÁÄ ËÏÌØ�ÏÍ R. òÁÚÌÏÖÉÍ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ f(x + h) ∈ R[x; h℄ �Ï
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2. äÁÎÙ Ä×Á ÎÅÞÅÔÎÙÈ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÌÁ a É b. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÔÁËÏÅ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÅ k,
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3. ðÏ ÏÄÎÏÊ ÓÔÏÒÏÎÅ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏ ÄÌÉÎÎÏÇÏ ËÏÒÉÄÏÒÁ ÒÁÓ�ÏÌÏÖÅÎÏ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏÅ ÞÉÓÌÏ ËÏÍÎÁÔ, ÚÁ-

ÎÕÍÅÒÏ×ÁÎÎÙÈ �Ï �ÏÒÑÄËÕ �ÅÌÙÍÉ ÞÉÓÌÁÍÉ, É × ËÁÖÄÏÊ ÓÔÏÉÔ �Ï ÒÏÑÌÀ. ÷ ÜÔÉÈ ËÏÍÎÁÔÁÈ ÖÉ×ÅÔ

ÎÅËÏÔÏÒÏÅ ËÏÎÅÞÎÏÅ ÞÉÓÌÏ �ÉÁÎÉÓÔÏ×. (÷ ÏÄÎÏÊ ËÏÍÎÁÔÅ ÍÏÖÅÔ ÖÉÔØ É ÎÅÓËÏÌØËÏ �ÉÁÎÉÓÔÏ×.) ëÁ-

ÖÄÙÊ ÄÅÎØ ËÁËÉÅ-ÔÏ Ä×Á �ÉÁÎÉÓÔÁ, ÖÉ×ÕÝÉÅ × ÓÏÓÅÄÎÉÈ ËÏÍÎÁÔÁÈ { k-Ê É (k + 1)-Ê { �ÒÉÈÏÄÑÔ Ë

×Ù×ÏÄÕ, ÞÔÏ ÏÎÉ ÍÅÛÁÀÔ ÄÒÕÇ ÄÒÕÇÕ, É �ÅÒÅÓÅÌÑÀÔÓÑ ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ × (k− 1)-À É (k+2)-À ËÏÍÎÁÔÙ.

äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÞÅÒÅÚ ËÏÎÅÞÎÏÅ ÞÉÓÌÏ ÄÎÅÊ ÜÔÉ �ÅÒÅÓÅÌÅÎÉÑ �ÒÅËÒÁÔÑÔÓÑ.

4. Á) (ìÅÍÍÁ ë£ÎÉÇÁ) ÷ ËÁÖÄÏÊ ËÌÅÔËÅ �ÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÏÊ ÔÁÂÌÉ�Ù ÓÔÏÉÔ 0 ÉÌÉ 1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ

ÎÁÉÍÅÎØÛÅÅ ÞÉÓÌÏ ÌÉÎÉÊ (×ÅÒÔÉËÁÌÅÊ É ÇÏÒÉÚÏÎÔÁÌÅÊ), ËÏÔÏÒÙÅ ÓÏÄÅÒÖÁÔ ×ÓÅ ÅÄÉÎÉ�Ù, ÒÁ×ÎÏ ÎÁÉÂÏÌØ-

ÛÅÍÕ ËÏÌÉÞÅÓÔ×Õ ÅÄÉÎÉ�, ÎÉËÁËÉÅ Ä×Å ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ÎÅ ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÏÄÎÏÊ ÌÉÎÉÉ.

Â) ÷Ù×ÅÄÉÔÅ ÉÚ ÌÅÍÍÙ ë£ÎÉÇÁ ÔÅÏÒÅÍÕ èÏÌÌÁ.

5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ × ÌÀÂÏÍ ÏÄÎÏËÒÕÇÏ×ÏÍ ÔÕÒÎÉÒÅ n ËÏÍÁÎÄ ÍÏÖÎÏ ×ÙÂÒÁÔØ ËÏÍÁÎÄÕ A É n−1 ÍÁÔÞ

ÔÁË, ÞÔÏ ËÁÖÄÁÑ ËÏÍÁÎÄÁ, ËÒÏÍÅ A, ÌÉÂÏ �ÒÏÉÇÒÁÌÁ ÏÄÉÎ ÉÚ ×ÙÂÒÁÎÎÙÈ ÍÁÔÞÅÊ ËÏÍÁÎÄÅ A É ×ÙÉÇÒÁÌÁ

ÎÅ ÂÏÌÅÅ Ä×ÕÈ ×ÙÂÒÁÎÎÙÈ ÍÁÔÞÅÊ, ÌÉÂÏ �ÒÏÉÇÒÁÌÁ ÒÏ×ÎÏ ÏÄÉÎ ×ÙÂÒÁÎÎÙÊ ÍÁÔÞ É ÎÅ ×ÙÉÇÒÁÌÁ ÎÉ

ÏÄÎÏÇÏ ÉÚ ×ÙÂÒÁÎÎÙÈ.


