
óÅÒÉÑ 4: ÓÌÏ×Á É �ÒÏ�ÅÄÕÒÙ.

1. îÁ �ÒÏÔÑÖÅÎÉÉ ÒÁÂÏÞÅÇÏ ÄÎÑ ËÁÖÄÙÊ �ÏÓÅÔÉÔÅÌØ �ÒÉÈÏÄÉÌ × ÂÉÂÌÉÏÔÅËÕ ÔÏÌØËÏ ÏÄÉÎ ÒÁÚ,

É × ÎÁÞÁÌÅ ËÁÖÄÏÊ ÍÉÎÕÔÙ ÞÉÓÌÏ �ÏÓÅÔÉÔÅÌÅÊ × ÂÉÂÌÉÏÔÅËÅ ÂÙÌÏ Þ£ÔÎÙÍ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ �ÏÓÅÔÉ-

ÔÅÌÅÊ ÍÏÖÎÏ ÒÁÚÂÉÔØ ÎÁ Ä×Å ÇÒÕ��Ù ÔÁË, ÞÔÏ × ÎÁÞÁÌÅ ËÁÖÄÏÊ ÍÉÎÕÔÙ × ÂÉÂÌÉÏÔÅËÅ ÂÙÌÏ �ÏÒÏ×ÎÕ

�ÏÓÅÔÉÔÅÌÅÊ ÉÚ ËÁÖÄÏÊ ÇÒÕ��Ù.

2. îÁÊÄÉÔÅ ×ÓÅ ÆÕÎË�ÉÉ f(x; y) Ä×ÕÈ ×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÙÈ �ÅÒÅÍÅÎÎÙÈ ÔÁËÉÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÙÈ ×ÅÝÅ-

ÓÔ×ÅÎÎÙÈ a, b, 
 (ÎÅ ÏÂÑÚÁÔÅÌØÎÏ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ) ÍÅÄÉÁÎÁ ÎÁÂÏÒÁ ÞÉÓÅÌ f(a; b), f(b; 
), f(
; a) ÓÏ×�ÁÄÁÅÔ Ó

ÍÅÄÉÁÎÏÊ ÎÁÂÏÒÁ a, b, 
. (íÅÄÉÁÎÏÊ ÎÁÂÏÒÁ ÉÚ ÔÒ£È ÞÉÓÅÌ ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ÔÏ ÞÉÓÌÏ ÎÁÂÏÒÁ, ËÏÔÏÒÏÅ ÎÅ

ÂÏÌØÛÅ ÏÄÎÏÇÏ ÉÚ ÏÓÔÁ×ÛÉÈÓÑ É ÎÅ ÍÅÎØÛÅ ÄÒÕÇÏÇÏ.)

3. îÁÚÏ×ÅÍ ÓÌÏ×ÏÍ ÌÀÂÕÀ ËÏÎÅÞÎÕÀ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÂÕË× á É â. åÓÔØ Ä×Å Ï�ÅÒÁ�ÉÉ ÎÁÄ

ÓÌÏ×ÁÍÉ: �ÅÒ×ÁÑ { × ÌÀÂÏÍ ÍÅÓÔÅ ÓÌÏ×Á ×ÓÔÁ×ÉÔØ á É × ËÏÎ�Å ÓÌÏ×Á �ÒÉ�ÉÓÁÔØ â; ×ÔÏÒÁÑ { × ÌÀÂÏÍ

ÍÅÓÔÅ ÓÌÏ×Á ×ÓÔÁ×ÉÔØ áâ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÌÏ×Á, ËÏÔÏÒÙÅ ÍÏÖÎÏ �ÏÌÕÞÉÔØ ÉÚ ÓÌÏ×Á áâ, ÉÓ�ÏÌØÚÕÑ

ÔÏÌØËÏ �ÅÒ×ÕÀ Ï�ÅÒÁ�ÉÀ, { ÜÔÏ ÔÅ ÓÌÏ×Á, ËÏÔÏÒÙÅ ÍÏÖÎÏ �ÏÌÕÞÉÔØ ÉÚ ÓÌÏ×Á áâ, ÉÓ�ÏÌØÚÕÑ ÔÏÌØËÏ

×ÔÏÒÕÀ Ï�ÅÒÁ�ÉÀ.

. ÷ ÑÚÙËÅ ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ �ÌÅÍÅÎÉ ÔÏÌØËÏ Ä×Å ÂÕË×Ù: á É â. ëÒÏÍÅ ÔÏÇÏ, ÓÏÞÅÔÁÎÉÑ â É áâââ

ÏÚÎÁÞÁÀÔ ÏÄÎÏ É ÔÏ ÖÅ É × ÌÀÂÏÍ ÓÌÏ×Å ÉÈ ÍÏÖÎÏ ÍÅÎÑÔØ ÄÒÕÇ ÎÁ ÄÒÕÇÁ. åÓÔØ ÓÌÏ×Ï, ÓÏÓÔÏÑÝÅÅ ÉÚ

33 ÂÕË× á É 67 ÂÕË× â, ÚÁ�ÉÓÁÎÎÙÈ × ËÁËÏÍ-ÔÏ �ÏÒÑÄËÅ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÁÑ

�ÉËÌÉÞÅÓËÁÑ �ÅÒÅÓÔÁÎÏ×ËÁ ÂÕË× ÜÔÏÇÏ ÓÌÏ×Á, ËÏÔÏÒÕÀ ÍÏÖÎÏ ÎÅÓËÏÌØËÉÍÉ ÔÁËÉÍÉ ÚÁÍÅÎÁÍÉ �ÒÉ×ÅÓÔÉ

Ë ÓÌÏ×Õ â.

5.äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏ ÍÎÏÇÏ �ÒÏÓÔÙÈ ÞÉÓÅÌ, ËÁÖÄÏÅ ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ÄÅÌÉÔ ÞÉÓÌÏ
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�ÒÉ ÎÅËÏÔÏÒÏÍ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÍ n.

6. îÁÚÏ×ÅÍ ÎÅÓÏÓÅÄÎÉÅ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ a É b ÂÌÉÚËÉÍÉ, ÅÓÌÉ a
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Á) ðÕÓÔØ n > 1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ × ÌÀÂÏÍ ÏÔÒÅÚËÅ [n; 8n− 8℄ ÎÁÊÄÅÔÓÑ �ÁÒÁ ÂÌÉÚËÉÈ ÞÉÓÅÌ.

Â) ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÏÔÒÅÚÏË [n; 8n− 9℄ (n > 1), × ËÏÔÏÒÏÍ �ÁÒ ÂÌÉÚËÉÈ ÞÉÓÅÌ ÎÅÔ.

7. ä×ÏÅ ÉÇÒÁÀÔ × ÔÁËÕÀ ÉÇÒÕ. ðÅÒ×ÙÊ ÚÁÇÁÄÙ×ÁÅÔ Ä×Á ÞÉÓÌÁ ÏÔ 1 ÄÏ 25, Á ×ÔÏÒÏÊ ÄÏÌÖÅÎ ÉÈ

ÕÇÁÄÁÔØ. ïÎ ÍÏÖÅÔ ÎÁÚ×ÁÔØ ÌÀÂÙÅ Ä×Á ÞÉÓÌÁ ÏÔ 1 ÄÏ 25 É ÕÚÎÁÔØ Õ �ÅÒ×ÏÇÏ, ÓËÏÌØËÏ ÉÚ ÎÁÚ×ÁÎÎÙÈ

ÉÍ ÞÉÓÅÌ { 0, 1 ÉÌÉ 2 { ÓÏ×�ÁÄÁÀÔ Ó ÚÁÇÁÄÁÎÎÙÍÉ. úÁ ËÁËÏÅ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ ×Ï�ÒÏÓÏ× ÏÎ ÓÍÏÖÅÔ

ÎÁ×ÅÒÎÑËÁ Ï�ÒÅÄÅÌÉÔØ ÚÁÇÁÄÁÎÎÙÅ ÞÉÓÌÁ?

8. óÕÝÅÓÔ×ÕÀÔ ÌÉ 2020 ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ, �ÒÏÉÚ×ÅÄÅÎÉÅ ÌÀÂÙÈ Ä×ÕÈ ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ

ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ�ÅÌÏ ÎÁ Ë×ÁÄÒÁÔ ÉÈ ÒÁÚÎÏÓÔÉ?


