
óÅÒÉÑ 1(a), Ó ÔÕÒÎÉÒÎÙÍÉ ÇÒÁÆÁÍÉ

1. éÚ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ ÏÔ 1 ÄÏ 2n ×ÙÂÒÁÌÉ n+ 1 ÞÉÓÌÏ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÄÎÏ ÉÚ ×ÙÂÒÁÎÎÙÈ ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ ÄÒÕÇÏÅ.

2. äÁÎÙ ×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÙÅ ÞÉÓÌÁ a 6= 0, b É 
. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÍÎÏÇÞÏÌÅÎ P (x) Ó ×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÙÍÉ ËÏÜÆÆÉ�É-

ÅÎÔÁÍÉ ÔÁËÏÊ, ÞÔÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ aP

2

(x) + bP (x) + 
 ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ x

2

+ 1.

3. ÷ ×ÏÌÅÊÂÏÌØÎÏÍ ÏÄÎÏËÒÕÇÏ×ÏÍ ÔÕÒÎÉÒÅ ÕÞÁÓÔ×Ï×ÁÌÏ 2

n

ËÏÍÁÎÄ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ �ÏÓÌÅ ÏËÏÎÞÁÎÉÑ ÔÕÒÎÉÒÁ ÍÏÖÎÏ

×ÙÂÒÁÔØ n+ 1 ËÏÍÁÎÄÕ A

1

, A

2

, : : : , A

n+1

ÔÁË, ÞÔÏÂÙ ËÁÖÄÁÑ ÉÚ ÎÉÈ ×ÙÉÇÒÁÌÁ Õ ×ÓÅÈ ËÏÍÁÎÄ Ó Â�ÏÌØÛÉÍÉ ÎÏÍÅÒÁÍÉ.

4. ÷ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ÓÔÒÁÎÅ ËÁÖÄÙÅ Ä×Á ÇÏÒÏÄÁ ÓÏÅÄÉÎÅÎÙ ÄÏÒÏÇÏÊ. îÁ ËÁÖÄÏÊ ÄÏÒÏÇÅ ÒÁÚÒÅÛÅÎÏ Ä×ÉÖÅÎÉÅ ÔÏÌØËÏ ×

ÏÄÎÏÍ ÎÁ�ÒÁ×ÌÅÎÉÉ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÎÁÊÄÅÔÓÑ ÇÏÒÏÄ, ×ÙÅÈÁ× ÉÚ ËÏÔÏÒÏÇÏ, ÍÏÖÎÏ ÏÂßÅÈÁÔØ ×ÓÀ ÓÔÒÁÎÕ, �ÏÂÙ×Á× ×Ï ×ÓÅÈ

ÇÏÒÏÄÁÈ �Ï ÏÄÎÏÍÕ ÒÁÚÕ.

5. ÷ ÇÒÁÆÓÔ×Å n ÕÓÁÄÅÂ, ËÁÖÄÙÅ Ä×Å ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ÓÏÅÄÉÎÅÎÙ ÄÏÒÏÇÏÊ. üËÓ�ÅÎÔÒÉÞÎÙÊ ÄÖÅÎÔÌØÍÅÎ, ËÏÔÏÒÏÇÏ

ÎÁÚÎÁÞÉÌÉ ÎÁÞÁÌØÎÉËÏÍ çáé ÇÒÁÆÓÔ×Á, ÒÅÛÉÌ ÕÓÔÁÎÏ×ÉÔØ ÎÁ ×ÓÅÈ ÄÏÒÏÇÁÈ ÏÄÎÏÓÔÏÒÏÎÎÅÅ Ä×ÉÖÅÎÉÅ ÔÁË, ÞÔÏÂÙ, ×ÙÅÈÁ×

ÉÚ ËÁËÏÊ-ÌÉÂÏ ÕÓÁÄØÂÙ, × ÎÅÅ ÂÏÌØÛÅ ÎÅÌØÚÑ ÂÙÌÏ ×ÅÒÎÕÔØÓÑ.

Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÎ ÍÏÖÅÔ ÜÔÏ ÓÄÅÌÁÔØ.

Â) óËÏÌØËÉÍÉ Ó�ÏÓÏÂÁÍÉ ÏÎ ÍÏÖÅÔ ÏÓÕÝÅÓÔ×ÉÔØ Ó×ÏÅ ÎÁÍÅÒÅÎÉÅ?

6. ÷ ÍÁÒÓÉÁÎÓËÏÍ ÑÚÙËÅ ÁÌÆÁ×ÉÔ ÓÏÓÔÏÉÔ ÉÚ ÂÕË× A É O. ëÁÖÄÙÅ Ä×Á ÓÌÏ×Á ÏÄÉÎÁËÏ×ÏÊ ÄÌÉÎÙ ÏÔÌÉÞÁÀÔÓÑ �Ï

ËÒÁÊÎÅÊ ÍÅÒÅ × ÔÒÅÈ ÍÅÓÔÁÈ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÞÉÓÌÏ ÓÌÏ× ÄÌÉÎÙ n ÎÅ ÂÏÌÅÅ 2

n

=(n+ 1).

7.
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√
2 (m É n { ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ
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8. äÁÎÏ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÅ n. îÁÊÄÉÔÅ ËÏÌÉÞÅÓÔ×Ï �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÅÊ a
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