
1. � ­ë ª®à­¨ x0 ¨ x1, x0 ¨ x2, : : : , x0 ¨ xn ª¢ ¤à â­ëå âàñåç«¥­®¢ y = x
2 + a1x+ b1, y = x

2 + a2x + b2, : : : ,

y = x
2 + anx+ bn. � ©¤¨â¥ ª®à­¨ ª¢ ¤à â­®£® âàñåç«¥­  y = x

2 + a1+a2+:::+an
n

x+ b1+b2+:::+bn
n

.

2. � «¥­ìª¨© �ã«ãá ¯àë£ ¥â ¯® ¤®à®¦ª¥, à §¤¥«¥­­®© ­  n ª¢ ¤à â®¢, ª ¦¤ë© à § áâã¯ ï ­  á«¥¤ãîé¨©

ª¢ ¤à â ¨«¨ ç¥à¥§ ®¤¨­. �ª®«ìª¨¬¨ á¯®á®¡ ¬¨ ®­ ¬®¦¥â ¯à®©â¨ â ªãî ¤®à®¦ªã?

3. � ©¤¨â¥ ¢á¥ ­ âãà «ì­ë¥ ç¨á« , ¯à¥¤áâ ¢¨¬ë¥ ¢ ¢¨¤¥ mn+1
m+n

, £¤¥ m ¨ n { ­ âãà «ì­ë¥ ç¨á« .

4. �ã¬¬  ¯®«®¦¨â¥«ì­ëå ç¨á¥« x, y ¨ z à ¢­  11. �®ª ¦¨â¥ ­¥à ¢¥­áâ¢® x[x] + y
[y] + z

[z]
> 81.

5. � ­ë ¯à®áâë¥ ç¨á«  p ¨ q ¨ ­ âãà «ì­ë¥ ç¨á«  x ¨ y, ¯à¨ç¥¬ x < p ¨ y < q. �®ª ¦¨â¥, çâ® ¥á«¨ ç¨á«®
p

x
+ q

y
{ æ¥«®¥, â® x = y.

6. � ©¤¨â¥ ¢á¥ äã­ªæ¨¨ f , ã¤®¢«¥â¢®àïîé¨¥ ¯à¨ «î¡ëå ¤¥©áâ¢¨â¥«ì­ëå x ¨ y ãà ¢­¥­¨î f(x � y) = f(x) +

f(y) � 2xy.

7. (�¥¬¬  �®­á¨®­ )  ) �®ª ¦¨â¥, çâ® á¥à¥¤¨­  ¤ã£¨ ®¯¨á ­­®© ®ªàã¦­®áâ¨ âà¥ã£®«ì­¨ª  ABC, ­  ª®â®àãî

®¯¨à ¥âáï ã£®« ABC, à ¢­®ã¤ «¥­  ®â A, C ¨ æ¥­âà  ¢¯¨á ­­®© ®ªàã¦­®áâ¨ âà¥ã£®«ì­¨ª .

¡) �®ª ¦¨â¥, çâ® á¥à¥¤¨­  ¤àã£®© ¤ã£¨ á ª®­æ ¬¨ A ¨ C à ¢­®ã¤ «¥­  ®â A, C ¨ æ¥­âà®¢ ¢­¥¢¯¨á ­­ëå

®ªàã¦­®áâ¥© âà¥ã£®«ì­¨ª , ª á îé¨åáï AB ¨ BC.

� ¤ ­¨¥. �§­ ©â¥ ä®à¬ã«¨à®¢ªã ¨ ¤®ª § â¥«ìáâ¢® â¥®à¥¬ë �¥¢ë.

8. �¥¢¨ ­ë AA1, BB1, CC1 âà¥ã£®«ì­¨ª  ABC ¯¥à¥á¥ª îâáï ¢ ®¤­®© â®çª¥. �¯¨á ­­ ï ®ª®«® A1B1C1 ®ªàã¦-

­®áâì ¢â®à¨ç­® ¯¥à¥á¥ª ¥â áâ®à®­ë âà¥ã£®«ì­¨ª  ¢ â®çª å A2, B2, C2. �®ª ¦¨â¥, çâ® AA2, BB2, CC2 â®¦¥

¯¥à¥á¥ª îâáï ¢ ®¤­®© â®çª¥.

9.  ) �  á¨¬¯®§¨ã¬¥ ª ¦¤ë© ¤¥«¥£ â §­ ª®¬ å®âï ¡ë á ®¤­¨¬ ¨§ ®áâ «ì­ëå ãç áâ­¨ª®¢ ¨ ­¥ §­ ª®¬ á® ¢á¥¬¨.

�®ª ¦¨â¥, çâ® ¢á¥å ¤¥«¥£ â®¢ ¬®¦­® à §¡¨âì ­  ¤¢¥ £àã¯¯ë â ª, çâ®¡ë ª ¦¤ë© ãç áâ­¨ª á¨¬¯®§¨ã¬  ¡ë« §­ ª®¬

å®âï ¡ë á ®¤­¨¬ ç¥«®¢¥ª®¬ ¨§ á¢®¥© £àã¯¯ë.

¡) �  á¨¬¯®§¨ã¬¥ ª ¦¤ë© ¤¥«¥£ â §­ ª®¬ å®âï ¡ë á ®¤­¨¬ ¨§ ®áâ «ì­ëå ãç áâ­¨ª®¢, ­® ¯à¨ íâ®¬ ¤«ï «î¡ëå

¤¢ãå ¤¥«¥£ â®¢ ­ ©¤¥âáï âà¥â¨©, ­¥ §­ ª®¬ë© ­¨ á ®¤­¨¬ ¨§ ­¨å. �®ª ¦¨â¥, çâ® ¢á¥å ¤¥«¥£ â®¢ ¬®¦­® à §¡¨âì ­ 

âà¨ £àã¯¯ë â ª, çâ®¡ë ª ¦¤ë© ãç áâ­¨ª á¨¬¯®§¨ã¬  ¡ë« §­ ª®¬ å®âï ¡ë á ®¤­¨¬ ç¥«®¢¥ª®¬ ¨§ á¢®¥© £àã¯¯ë.

10. �§ ª¢ ¤à â  ª«¥âç â®© ¡ã¬ £¨ à §¬¥à®¬ 2n � 2n ¢ëà¥§ «¨ ®¤­ã  ) ã£«®¢ãî, ¡) ¯à®¨§¢®«ì­ãî ª«¥âªã.

�®ª ¦¨â¥, çâ® ¯®«ãç¥­­ãî ä¨£ãàã ¬®¦­® à §à¥§ âì ­  \ã£®«ª¨" ¨§ âà¥å ª«¥â®ª.


