
óÅÒÉÑ 5(b): �ÅÒÅÍÅÎÁ ÒÏÄÁ ÄÅÑÔÅÌØÎÏÓÔÉ.

1. ÷ ÇÒÁÆÓÔ×Å ìÉ�ÛÉÒ 2025 ÕÓÁÄÅÂ. îÅËÏÔÏÒÙÅ ÉÚ ÎÉÈ ÓÏÅÄÉÎÅÎÙ ÄÏÒÏÇÁÍÉ. þÁÓÔØ ÄÏÒÏÇ { ÁÓÆÁÌØÔÉÒÏ×ÁÎÎÙÅ,

Á ÏÓÔÁÌØÎÙÅ { ÇÒÕÎÔÏ×ÙÅ. éÚ×ÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ÉÚ ËÁÖÄÏÊ ÕÓÁÄØÂÙ ×ÙÈÏÄÑÔ ÒÏ×ÎÏ 2 ÄÏÒÏÇÉ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÔØ ÕÓÁÄØÂÁ,

ÉÚ ËÏÔÏÒÏÊ ×ÙÈÏÄÑÔ Ä×Å ÄÏÒÏÇÉ ÏÄÉÎÁËÏ×ÏÇÏ ÔÉ�Á.

2. ÷ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ÓÔÒÁÎÅ ÉÚ ÌÀÂÏÇÏ ÇÏÒÏÄÁ ÍÏÖÎÏ �ÅÒÅÌÅÔÅÔØ × ÌÀÂÏÊ ÄÒÕÇÏÊ (×ÏÚÍÏÖÎÏ, Ó �ÅÒÅÓÁÄËÁÍÉ), É ËÁËÉÅ

ÂÙ ÞÅÔÙÒÅ ÇÏÒÏÄÁ ÍÙ ÎÅ ×ÚÑÌÉ, ÓÒÅÄÉ ÎÉÈ ÎÁÊÄÕÔÓÑ Ä×Á, ÓÏÅÄÉÎÅÎÎÙÈ Á×ÉÁÌÉÎÉÅÊ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÉÚ ÌÀÂÏÇÏ ÇÏÒÏÄÁ

ÍÏÖÎÏ �ÅÒÅÌÅÔÅÔØ × ÌÀÂÏÊ ÄÒÕÇÏÊ, ÓÄÅÌÁ× ÎÅ ÂÏÌÅÅ ÞÅÔÙÒÅÈ �ÅÒÅÓÁÄÏË.

3. ÷ ÓÅÌÅ é×ÁÎÏ×ÓËÏÍ ÖÉ×ÕÔ n > 100 ÞÅÌÏ×ÅË. öÉÔÅÌØ ÓÅÌÁ ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ÏÂÝÉÔÅÌØÎÙÍ, ÅÓÌÉ Õ ÎÅÇÏ ÎÅ ÍÅÎÅÅ 100

ÚÎÁËÏÍÙÈ ÓÒÅÄÉ ÏÄÎÏÓÅÌØÞÁÎ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ × é×ÁÎÏ×ÓËÏÍ ÎÁÊÄÕÔÓÑ ÌÉÂÏ Ä×Á ÚÎÁËÏÍÙÈ ÍÅÖÄÕ ÓÏÂÏÊ ÏÂÝÉÔÅÌØÎÙÈ

ÖÉÔÅÌÑ, ÌÉÂÏ Ä×Á ÎÅÚÎÁËÏÍÙÈ ÍÅÖÄÕ ÓÏÂÏÊ ÎÅÏÂÝÉÔÅÌØÎÙÈ ÖÉÔÅÌÑ.

4. ÷ ÇÒÁÆÓÔ×Å n ÕÓÁÄÅÂ, ËÁÖÄÙÅ Ä×Å ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ÓÏÅÄÉÎÅÎÙ ÄÏÒÏÇÏÊ. üËÓ�ÅÎÔÒÉÞÎÙÊ ÄÖÅÎÔÌØÍÅÎ, ËÏÔÏÒÏÇÏ

ÎÁÚÎÁÞÉÌÉ ÎÁÞÁÌØÎÉËÏÍ çáé ÇÒÁÆÓÔ×Á, ÒÅÛÉÌ ÕÓÔÁÎÏ×ÉÔØ ÎÁ ×ÓÅÈ ÄÏÒÏÇÁÈ ÏÄÎÏÓÔÏÒÏÎÎÅÅ Ä×ÉÖÅÎÉÅ ÔÁË, ÞÔÏÂÙ,

×ÙÅÈÁ× ÉÚ ËÁËÏÊ-ÌÉÂÏ ÕÓÁÄØÂÙ, × ÎÅÅ ÂÏÌØÛÅ ÎÅÌØÚÑ ÂÙÌÏ ×ÅÒÎÕÔØÓÑ.

Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÎ ÍÏÖÅÔ ÜÔÏ ÓÄÅÌÁÔØ.

Â) óËÏÌØËÉÍÉ Ó�ÏÓÏÂÁÍÉ ÏÎ ÍÏÖÅÔ ÏÓÕÝÅÓÔ×ÉÔØ Ó×ÏÅ ÎÁÍÅÒÅÎÉÅ?

5. ÷ ×ÏÌÅÊÂÏÌØÎÏÍ ÏÄÎÏËÒÕÇÏ×ÏÍ ÔÕÒÎÉÒÅ ÕÞÁÓÔ×Ï×ÁÌÏ 2

n

ËÏÍÁÎÄ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ �ÏÓÌÅ ÏËÏÎÞÁÎÉÑ ÔÕÒÎÉÒÁ ÍÏÖÎÏ

×ÙÂÒÁÔØ n+ 1 ËÏÍÁÎÄÕ A

1

, A

2

, : : : , A
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ÔÁË, ÞÔÏÂÙ ËÁÖÄÁÑ ÉÚ ÎÉÈ ×ÙÉÇÒÁÌÁ Õ ×ÓÅÈ ËÏÍÁÎÄ Ó Â�ÏÌØÛÉÍÉ ÎÏÍÅÒÁÍÉ.

6. ó ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÍ ÞÉÓÌÏÍ, ÎÁ�ÉÓÁÎÎÙÍ ÎÁ ÄÏÓËÅ, ÒÁÚÒÅÛÁÅÔÓÑ �ÒÏÄÅÌÁÔØ ÔÁËÕÀ Ï�ÅÒÁ�ÉÀ: ÕÍÎÏÖÉÔØ ÅÇÏ ÎÁ

×ÙÒÁÖÅÎÉÅ (p − 1)

2

=p, ÇÄÅ p { ÅÇÏ �ÒÏÓÔÏÊ ÄÅÌÉÔÅÌØ, É ÚÁ�ÉÓÁÔØ ÒÅÚÕÌØÔÁÔ ×ÍÅÓÔÏ ÉÓÈÏÄÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ,

ËÁËÏÅ ÂÙ ÉÓÈÏÄÎÏÅ ÞÉÓÌÏ ÍÙ ÎÉ ×ÚÑÌÉ É ËÁË ÂÙ ÍÙ ÎÉ �ÒÏÄÅÌÙ×ÁÌÉ Ï�ÉÓÁÎÎÙÅ Ï�ÅÒÁ�ÉÉ, ÎÁ ÄÏÓËÅ ÒÁÎÏ ÉÌÉ �ÏÚÄÎÏ

�ÏÑ×ÉÔÓÑ ÞÉÓÌÏ 1.

7. äÁÎÏ �ÒÏÓÔÏÅ p > 5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÀÔ Ä×Á ÒÁÚÎÙÈ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÌÁ x, y <

√
p ÔÁËÉÈ, ÞÔÏ p− x

2

ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ p− y

2

.

8. ÷ ËÌÅÔËÁÈ ÔÁÂÌÉ�Ù n × n ÒÁÓÓÔÁ×ÌÅÎÙ ÌÁÄØÉ. éÚ×ÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ, ÅÓÌÉ ÎÁ ËÁËÏÊ-ÎÉÂÕÄØ ËÌÅÔËÅ ÌÁÄØÉ ÎÅÔ, ÔÏ ÎÁ

ËÌÅÔËÁÈ, ÓÔÏÑÝÉÈ �Ï ×ÅÒÔÉËÁÌÉ É �Ï ÇÏÒÉÚÏÎÔÁÌÉ, ËÏÔÏÒÙÅ ÓÏÄÅÒÖÁÔ ÜÔÕ ËÌÅÔËÕ, ÓÔÏÉÔ (×ÓÅÇÏ) ÎÅ ÍÅÎÅÅ n ÌÁÄÅÊ.

äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÂÝÅÅ ÞÉÓÌÏ ÌÁÄÅÊ × ÔÁÂÌÉ�Å ÎÅ ÍÅÎÅÅ

n

2

2

.


